DINAMICA COMPLEXA

PABLO GUARINO

Disciplina para alunos da pds-graduagdao em Matematica da UFF, com interesse
em Sistemas Dinamicos.

Objetivo. Estudar dindmica unidimensional complexa, i.e., a dindmica da iteragao
de fungbes holomorfas na esfera de Riemann.

Pré-requisitos. Anadlise complexa, topologia (grupo fundamental e espagos de re-
cobrimento), nogoes de sistemas dinimicos.

Bibliografia. Os livros [3, 5, 9] sdo as principais referénciais em dinidmica uni-
dimensional complexa. Os livros [4, 8] tratam de dindmica unidimensional real,
enquanto [6] serve como referéncia geral em Sistemas Dindmicos. Como referéncias
complementares, destacamos os livros [1, 2, 7].

Organizacgao.

Preliminares de andlise complera. Fungdes holomorfas na esfera de Riemann. Trans-
formagoes de Mobius. Superficies de Riemann simplesmente conexas, grupos Fuch-
sianos. Métrica de Poincaré no disco, lema de Schwarz. Uniformizagao de dominios
na esfera de Riemann. Familias normais, Teorema de Montel.

Dinamica de funcdes racionais. Conjuntos de Julia e Fatou. Pontos periddicos,
transitividade. Densidade de 6rbitas peridédicas repulsoras no Julia.

Polinémios. A familia quadratica z — 22 + ¢, o conjunto de Mandelbrot. Pro-
dutos de Blaschke. O método de Newton.

Estudo local das 6rbitas periddicas, linearizacdo. Coordenadas de Botcher.

Dominios invariantes no conjunto de Fatou, discos de Siegel e anéis de Herman.
Classificagao de Sullivan.

Hiperbolicidade e estabilidade.

Homeomorfismos quasiconformes, equac¢io de Beltrami. Teorema de Ahlfors-
Bers.

Aplicagoes tipo-polinomiais, teorema straightening (Douady-Hubbard).

Movimentos holomorfos, A-lema de Mané-Sad-Sullivan, densidade de estabili-
dade.

Cirugias quasiconformes (Shishikura).

Nao existéncia de componentes errantes: Teorema de Sullivan.
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