
DINÂMICA COMPLEXA
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Disciplina para alunos da pós-graduação em Matemática da UFF, com interesse
em Sistemas Dinâmicos.

Objetivo. Estudar dinâmica unidimensional complexa, i.e., a dinâmica da iteração
de funções holomorfas na esfera de Riemann.

Pré-requisitos. Análise complexa, topologia (grupo fundamental e espaços de re-
cobrimento), noções de sistemas dinâmicos.

Bibliografia. Os livros [3, 5, 9] são as principais referênciais em dinâmica uni-
dimensional complexa. Os livros [4, 8] tratam de dinâmica unidimensional real,
enquanto [6] serve como referência geral em Sistemas Dinâmicos. Como referências
complementares, destacamos os livros [1, 2, 7].

Organização.

Preliminares de análise complexa. Funções holomorfas na esfera de Riemann. Trans-
formações de Möbius. Superfícies de Riemann simplesmente conexas, grupos Fuch-
sianos. Métrica de Poincaré no disco, lema de Schwarz. Uniformização de domínios
na esfera de Riemann. Famílias normais, Teorema de Montel.

Dinâmica de funções racionais. Conjuntos de Julia e Fatou. Pontos periódicos,
transitividade. Densidade de órbitas periódicas repulsoras no Julia.

Polinômios. A família quadrática z 7→ z2 + c, o conjunto de Mandelbrot. Pro-
dutos de Blaschke. O método de Newton.

Estudo local das órbitas periódicas, linearização. Coordenadas de Bötcher.
Domínios invariantes no conjunto de Fatou, discos de Siegel e anéis de Herman.

Classificação de Sullivan.
Hiperbolicidade e estabilidade.
Homeomorfismos quasiconformes, equação de Beltrami. Teorema de Ahlfors-

Bers.
Aplicações tipo-polinomiais, teorema straightening (Douady-Hubbard).
Movimentos holomorfos, λ-lema de Mañé-Sad-Sullivan, densidade de estabili-

dade.
Cirugias quasiconformes (Shishikura).
Não existência de componentes errantes: Teorema de Sullivan.
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